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-sob a ótica da Geometria Riemanniana
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Objetivo inicial:

-Tornar preciso o conceito de Variedade Riemanniana
-Mostrar que as geometrias de objetos como o plano Euclidiano, Hiperbólico, ou a Esfera S² 
são bastante distintas em algum sentido, mas são casos particulares da geometria Riemanniana.
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Dem: (Usa partições da Unidade)
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Os Elementos - Trabalho fundamental de síntese e estruturação de resultados 
conhecidos

Postulado V (versão Playfair): Por um ponto fora de uma reta, pode-se traçar uma ÚNICA 
reta paralela

Tentativas de provar: Proclus, Legendre e Saccheri

Produção de geometrias alternativas: Gauss, Bolyai (filho), Lobachevsky.

Campo ganhou reconhecimento a partir dos trabalhos de Riemann

Importantes para o mundo físico: Einstein e Pointcaré.
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Axiomas de Separação:

Ax.S1: Se (A,B|C,D), então os pontos A, B, C e D são colineares e distintos
Ax.S2: Se (A,B|C,D), então (C,D|A,B) e (B,A|C,D)
Ax.S3: Se (A,B|C,D), então não ocorre (A,C|B,D)
Ax.S4: Se A, B, C e D são colineares e distintos então (A,B|C,D) ou (A,C|B,D) ou (A,D|B,C)
Ax.S5: Se os pontos A, B e C são colineares e distintos então existe D tal que (A,B|C,D)
Ax.S6: Se A, B, C, D e E são colineares, distintos e (A,B|D,E) então (A,B|C,D) ou (A,B|C,E) 
Ax.S7: Se (A,B|C,D), então (A',B'|C',D'), onde A', B', C' e D' são os pontos correspondentes a A, B, 
C, e D sobre uma perspectiva*.
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Axiomas de Congruência:

Ax.c1: Cada segmento é congruente a si próprio
Ax.c2: Se [AB]~[CD] então [CD]~[AB]
Ax.c3: Se [AB]~[CD] e [CD]~[EF] então [AB]~[EF] 
Ax.c4: Se [AB]~[CD] então [BA]~[DC]
Ax.c5: Se [AB]~[BA] então A é antipodal a B
Ax.c6: Se A e A' são pontos antipodais, então [AA']~[A'A]
Ax.c7: Se [AB]~[EF] e existe um ponto X em [AB] então existe um ponto Y em [EF] tal 
que [XB]~[YF]
Ax.c8: (LAL) Se dois lados e o ângulo entre eles de um triângulo são congruentes a 
dois lados e o ângulo entre eles em outro triângulo, então os dois triângulos são 
congruentes. 
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Triângulo com a soma dos ângulos 
internos maior que 180°
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